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RUMUS-RUMUS
TRIGONOMETRI���

BAB

Tujuan Pembelajaran

������	�
�
��������
���������������������	�������
�
���

�� 
������������
�����������
��	�����������	�����������

�� 
������������
�������������
��	�����������	�����������

�� 
������������
������������
��	�����������	����������

�� 
�����������������������������������������������
��	������������	����������

�������������

 � 
������������
��!�
�����������������������������������������

"� 
����������� �
��� ������
���� ��
��	� ���� ������	� ���� ������ ����


��
�#�	���
�����	�

$� 
�
����������
���������
���� ��
��	�����������	�����������

%� 
�
��������� �
��� ������
���� ��
��	����� ������	����� �����������������

����������

&� 
���#��������
�
��������� �
��� ������
���� �������������
���������

�����������������������������������������������'������������
�������������

������



�������
������������������������102

(����������������������������������������������	��������������������������������

���������������������� )���� θ � �����	� ����������� ��������������� ���������������������


�����������������������������	�����
���

sin cos
W

F
μ

μ θ θ
=

+

������� μ � �����	��������������'���������������*������������� ������������ θ � ��������

���������������������
������������������������#���
������+

,���
�
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���������
�
����
�
���� '������������������

���� '������ ������
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�����������������-���	�����.�	�����
��	��������������#����	�������

/�����
���������������
�����	�����������������������������������
�������������������

�������� ���������� ������
�����������*	��������� ������ ������������������������ ����� �����

����������������������������������������������������
�
��������
��������������������	����

�������	�������������
���������������!������� ������
���� ����������
������������


�����	�����
���	���������	��!	���������������������������	����������
�����	�����

�����

��������� �!����"�����#�������
���������

��������$$$�%�����������
#

Pengantar



������������������������	�
�������
 103

��� 	
�
��������������
��
�� �
������������������
���
�
�

,��������-����������	�
�
�������������
����
���	�����������������������������

������	��������������������� )����������	������� ������ 1 1( , )P x y ����� 2 2( , )Q x y �����

�������������
��������������������������������������&�������	

2 2 2
1 2 1 2( ) ( )PQ x x y y= − + −

��������������
����������������&�������������������������!���������������������0�

��	�����
�������� )���� XOP b∠ = ����� XOQ a∠ = ��
�������������������&� �����	

(cos ,sin )P b b � ���� (cos , sin )Q a a �� ��������'������ �������������������0��	������� ���

�������1���2�����������	

����

2 2 2(cos cos ) (sin sin )PQ a b a b= − + −

3�
2 2 2 2cos 2cos cos cos sin 2sin sin sina a b b a a b b− + + − +

3�
2 2 2 2(cos sin ) (cos sin ) 2(cos cos sin sin )a a b b a b a b+ + + − +

3�2 2(cos cos sin sin )a b a b− + �������������������������������������������������������������������������������������������1���2

ab

(cos , sin )P a a
(cos , sin )Q b b

O
X

Y

���������'�(
���������%�����#
�!�#����)��
�)��
� 

,����	����������������
������������
���������������
�����������!&�����������	�

2
PQ 3�

2
OP �4�

2
OQ �5�� .  cos( )OP OQ a b−

���3���5�� cos( )a b− ��������������������������1���2

6�����������������1���2�����1���2���
���
�����������
���������	7��

�������������������������������������� cos( ) cos cos sin sina b a b a b− = + �������������������������������1���2
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)����������
����
o90 2a π= = ��
����1���2�
�������

cos( 2 ) cos( 2) cos sin( 2) sin sinb b b bπ π π− = + =

,���	����������������������������������� 2 bπ − ��
���

cos sin( 2 )b bπ= −
)�������������
�������������������
�
����������������

���������������������������� sin( 2 ) cosa aπ − = ��������� cos( 2 ) sina aπ − = ���������������������1�� 2

)��������
��
���1���2���������������������*������������� cos( ) cosb b− = ��
��������

�����	�

cos( ( )) cos( ) cos cos( ) sin sin( )a b a b a b a b− − = + = − + −
��� cos cos sin sina b a b= −

����

�������������������������������������� cos( ) cos cos sin sina b a b a b+ = − ��������������������������������1��"2

)��������
��
���1���2��������������������� 2 aπ − ��
��������������	

cos(( 2 ) ) cos( 2 ) cos sin( 2 ) sina b a b a bπ π π− − = − + − �

,������1�� 2�

cos(( 2 ) ) cos( 2 ( )) sin( )a b a b a bπ π− − = − + = + �

cos( 2 ) sina aπ − =

sin( 2 ) cosa aπ − = �


�����������1���2�����������	�

��������������������������������������� sin( ) sin cos cos sina b a b a b+ = + ������������������������������1��$2

)��������
��
���1��$2���������������������5���
��������������	

��������������������������������������� sin( ) sin cos cos sina b a b a b− = − ����������������������������������1��%2

,����
���1��"2�����1��$2�����������	

���������������

sin( ) sin cos cos sin
tan( )

cos( ) cos cos sin sin
a b a b a b

a b
a b a b a b
+ = +

+ =
+ = −

)������
��������������������������������������������������� cos cosa b ��
��������

�����	

�����������������������������������������������

tan tan
tan( )

1 tan tan
a b

a b
a b
+

+ =
−

����������������������������������������������1��&2
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)��������
��
���1��&2���������������������5���
��������������	

��������������������������������������

tan tan
tan( )

1 tan tan
a b

a b
a b
−

− =
+

�������������������������������������������������������1���82

������� �����

(����������	7��
ocos(270 ) sina a− = − �

������

,����
���1���2

o o ocos(270 ) cos 270 cos sin 270 sina a a− = +
����� 0.cos ( 1).sin sina a a= + − =

)�������������
ocos(270 ) sina a− = − �

�

������� �����

9�����
�
���������������������������	�������	�

���
osin15 ���

otan 75
�	
�	�	���
�

�� ,����
���1��%2

o o osin15 sin(45 30 )= −

�����
o o o osin 45 cos 30 cos 45 sin 30= −

�����

1 1 1 1
2 3 2

2 2 2 2
= ⋅ − ⋅

�����

1
( 6 2)

4
= −

�� ,����
���1��&2

o o otan 75 tan(45 30 )= +

o o

o o

tan 45 tan 30
1 tan 45 tan 30

+
=

−

1
3

1
3

1 3
1 1 3
+

=
− ⋅

2 3= +

�

������� �����

)���� sin 4 5a = �����cos 7 25b = ��������0 2a π≤ ≤ �����0 2b π≤ ≤ ����������������

�����

���sin( )a b+ ��� cos( )a b−
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,������������*	��������������������
������������������ cos a ����� sin b �

��

��

��

 �

+�

"�

$�

�

� �

+�

"�

��

1�2� 1�2�

������� ���

,�����
�������1�2�������� sin 4 5a = �����������	� cos 3 5a = ����� tan 4 3a = ��,��

��
�������1�2������� cos 7 25b = ��
���� sin 24 25b = ����� tan 24 7b = ��

�� ,�������
���1��$2������������	

sin( ) sin cos cos sina b a b a b+ = +

���

4 7 3 24
5 25 5 25

= ⋅ + ⋅

���������

100
125

=

���������

4
5

=

�� ,�������
���1���2������������	

cos( ) cos cos sin sina b a b a b− = +

����

3 7 4 24
5 25 5 25

= ⋅ + ⋅

����

117
125

=

�

�� ����	�������������������������	���������������

��
o o o osin 30 cos15 cos 30 sin15+

��
o o o osin120 sin15 cos120 cos15−

#�

o o

o o

tan 50 tan 20
1 tan 50 tan 20

−
+ ⋅

Latihan  3.1
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�� 9�����������������������������������������������������

��
ocos105 ��

osin165 #�
otan 225

�� )���������#�����������
����� sin 0, 6a = ����� cos 0, 28b = − ��	�������	� cos( )a b+
����� tan( )a b− �

�� ,�����	��� ABCΔ ������	����#���� sin 0, 6A = ����� sin 0,96B = ��9�����
�
����

���������������������	������ tan C �

 � )����
osin( 30 ) sinx x+ = �������������	7�� tan 2 3x = + �

�
���� ���� 
����� �� ������ �	
��
� 
����� ���� �������
� ��	
����� ��
�

���	����
�

"�

cos( ) cos( )
cot

sin( ) sin( )
x y x y

x
x y x y
+ + −

=
+ + −

$� )����
o45x y+ = �������������	7��� (1 tan )(1 tan ) 2x y+ + = �

%� ,�����	��� a b c π+ + = �� ������������	7�

tan tan tan tan tan tana b c a b c+ + = ⋅ ⋅
&� .�
�����
���	��� ������� ������� 1������� ����
� ��
2� ��� *	�������	��

�
�����������������	�����!������
�����	�����
�����������	�'�����

2
365( ) 12 2,8sin ( 80)L t tπ= + −⎡ ⎤
⎣ ⎦

,������
����� ����� ����������������
�������������� ��
����
����
���	��

�����������
��	����*	�������	���������$�:���������$�0������

�8� (������������	�;,�%-�
#;������	����������������#�
������������������!�����

����
��	��������������(�����������������������������	����������
���	

�����	�.�����,�%-�
#/������
�
������ ���������� ������7�������#�
�������


����
�
�  ��� 	���� <������ ��#�
�������� �������� ���� �����	� ��8� ���

��#�
����������������	�������� 0,35± ��(���������������������#�
�������

.�����,�%-�
#������������/��������������������
�	������
�����������	�'�����

( ) 4,0 0,35sin(2 5, 4)B t tπ= + �

6�������������.�����,�%-�
#�����	����������#�
�����+

��� 	
�
�������������� �
�
�������

6������	���������
������
���1��"2�

cos( ) cos cos sin sina b a b a b+ = − �

)����������
������3����
�����
�������
������

cos( ) cos cos sin sina a a a a a+ = −

��������������������
2 2cos 2 cos sina a a= − ��������������������������������������������������1����2
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6�����
2 2cos sin 1a a+ = ��
�����
�������	��������������������������

�������������������������������������������������

2

2

cos 2 2cos 1

cos 2 1 2sin

a a

a a

= −

= −
����������������������������������������1����2

,����
���1��$2�����1��&2������
�
�������

sin( ) sin cos cos sina b a b a b+ = + ������������

tan tan
tan( )

1 tan tan
a b

a b
a b
+

+ =
−

)����������
������3����
����������������	�

������������������������������������������������� sin 2 2sin cosa a a= ��������������������������������������1����2

���

��������������������������������������������������� 2

2 tan
tan 2

1 tan
a

a
a

=
−

��������������������������������������������1����2

6����������������
����������

1 1
2 2

a a a= + ��
������������������� �
��!�
�����

����������
�
������

���

2 21 1
2 2
2 1

2
2 1

2

cos cos sin

        2cos 1

        1 2sin

= −

= −

= −

a a a

a

a

����������������������������������������������
1 1
2 2sin 2sin cos=a a a ������������������������������������������1��� 2

�

1
2
2 1

2

2 tan
tan

1 tan
=

−
a

a
a

,�������
���1����2��1����2������1����2������������	7��

��
3sin 3 4sin 3sina a a= − +

��
3cos 3 4 cos cosa a a= −

Tugas Mandiri
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������� �����

9�����
��������������������������������	�������	�
osin120 �����

ocos 67 30 ' �
�	
�	�	���
�

,�������
���1����2�����������	

o o o osin120 sin 2(60 ) 2sin 30 cos30= =

����������������������������������������
1 1 1
2 2 22 3 3= ⋅ =⋅

,����
���1����2����������
�������������	

o 2 ocos135 2cos 67 30 ' 1= −
����

2 o o 1
2

1 1 1cos 67 30 ' (1 cos135 ) (1 2) (2 2)2 2 4= + = − = −

)�����
o 1cos 67 30 ' 2 22= − �

�

������� �����

)���� sin 4 5a = ��1������������==2��	�������	�

���sin 2a ��� cos 2a #��
1tan 2 a

�	
�	�	���
�

)���� sin 4 5a = �������������������==�


��������������	� cos 3 5a = − ����

tan 4 3a = − ����	�����
����� �

���sin 2 2sin cosa a a= 4 3 24
2

5 5 25
= ⋅ ⋅ − = − �

���

2 2
2 2 3 4 7

cos 2 cos sin
5 5 25

a a a= − = − − = −⎛ ⎞ ⎛ ⎞
⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎝ ⎠ ⎝ ⎠

�

#��

1 2sin 5521 22 1 1cos 552
tan

a

a
a = = =

�

>�
����	������	������������
��������!0�����������#���!�����������������!0

�����	����?�����������������������!0�����
����6�
���������
����	���������������	

�������������������
��������������0��:��������.������	����������������!0�����1

�����	�������������	�����������@����	��
���������.�1���������������������
���

,���������������������
���������

a

3

4
5

X

Y

������� ��2

Tugas Kelompok
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������� �����

*�����7�����������
���������	7����������������������������
������������������

������������������������������������	�����
���

sin cos
W

F
μ

μ θ θ
=

+

������� θ � �����	������������ ��������������� �������������������������� μ � �����	

�������������'���������������)���� 3μ = �������
������������������	���������������

���������������������
������������������������#���
������+

�	
�	�	���
�

*�	��������������������� ����

θ

W

F

������� ��3

6����� ���������� ���������
���� ����� 4� �����
���
�
� �������� ��������

sin cosμ θ θ+ = � 3 sin cosθ θ+ ����������
����
�
��1:������+2

:��������

3
tan 3

1
α = = � 1��
����������������'������ ����������������'�����

�������2����	����������������	���	7��

3
sin

2
α = ������� cos

2
1

α = ��?����� tan 3α =

������	��������
o60α = ��,��������
������

cos 3 sin 2 cos cos 2sin sinθ θ α θ α θ+ = +
� 2cos( )θ α= −

�
o2 cos( 60 )θ= −

6���������������������� cos x ������	��������������������� 0x = ��
����
o2 cos( 60 )θ −


����
�
���������
o60 0θ − = �� �����
�
�������

o60θ = �� )����� ���� ����� ����

����������������
������������ �������� ����#���
��������
����������� ����� 	���


�
�������������
o60θ = ��������������������

�
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�� ����	������������������������
������	�������	���������A

��
o o4sin 22 30 'cos 22 30 ' ��

o

2 o

2 tan15
1 tan 15−

��
2 2

3 3sin cosπ π− ��
o o otan 25 sin 50 cos 50+

#�
o 2 o2 tan15 cos 15

�� ?�����������������������������������������A

�� sin 4a #� tan 4a
�� cos 4a

�� ,�����	��� tan 3 4a = ������� sin 5 13b = − ��������#�����������
�����	�������	�

�� sin( 2 )a b+ #� tan( 2 )a b−

�� cos 2( )a b−

�� >�������'����� 3 2a a a= + ��������
�
��������������������������

��
3sin 3 3sin 4sina a a= − #�

3

2

3 tan tan
tan 3

1 3 tan
a a

a
a

−
=

−
��

2cos 3 4cos 3cosa a a= −

 � )����
1
2tan x p= ��	�������	�

�� cos x #� sin 2x

�� sin x

�
���� ���� 
����� �� ������ �	
��
� 
����� ���� �������
� ��	
����� ��
�

���	����
�

"� (2cos 1)(2 cos 1) 2 cos 2 1z z z− + = +

$�

cos sin 1 sin 2
tan( )4 cos sin cos 2

a a a
a

a a a
π + +
+ = =

−

%� (��������� 2 2

sin 2
cot( ) cot( )

cos cos
a

a b a b
b a

+ + − =
−

�

&� ��
������������	�������������������������������������	�����
���

1( ) 10 sin(5 ) cos(5 )2s t t tπ π= +

�������������������
������
��������������
��������6����������
�
������

��
������� ������+

Latihan  3.2
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�8��*���
���������������������������������-����
����#��-���������
�
������

����
������������

( ) cos( )s t A kt θ= +

��������/��������θ ������������������9�����������	7�������������
�����������

�������
�������������	�
���������	������������������������
������
���

����������
�������

��
2( ) 5 10sin 2s t t= − �� ( ) 4sin( 6 )s t t π= −

��� 	
�
�� ������������
������!����
�

*�����������������
�������������	�
�
�����	��
���

sin( ) sin cos cos sina b a b a b+ = +

sin( ) sin cos cos sina b a b a b− = −
)�����������������������������������
��������������
��	����������������������


�������������������	�

sin( ) sin( ) 2sin cosa b a b a b+ + − =

sin( ) sin( ) 2cos sina b a b a b+ − − =
����

���������������������������

sin cos (sin( ) sin( ))

1
cos sin (sin( ) sin( ))

2

1
2

= + + −

= + − −

a b a b a b

a b a b a b
�������������������������������1���"2

,������#����������
��������
���

cos( ) cos cos sin sina b a b a b+ = −

cos( ) cos cos sin sina b a b a b− = +
����������	��
��

���������������������������������

1
cos cos (cos( ) cos( ))

2
1

sin sin (cos( ) cos( ))
2

= + + −

= − − +

a b a b a b

a b a b a b
��������������������������������1���$2

������� �����

?������������������
��	������������	�����������������������������

��
o o2sin 52 30 'cos 7 30 '

��
o ocos 52 30 'cos 7 30 '
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�	
�	�	���
�

�� ,�������
���1���"2����������
�������������	

o o2sin 52 30 'cos 7 30 ' o o o osin(52 30 ' 7 30 ') sin(52 30 ' 7 30 ')= + + −
o osin 60 sin 45= +

�

1
( 3 2)

2
= +

�� ,�������
���1���$2����������
�������������	

o ocos 52 30 'cos 7 30 ' ( )o o o o1
cos(52 30 ' 7 30 ') cos(52 30 ' 7 30 ')

2
= + + −

o o1
(cos 60 cos 45 )

2
+=

1 (1 2)
4

= +

�

�����	����������������	��������
��������������
� �����	� �������	� ��������

�����!���� ��� (������	�������������� �������� ��	������ ��������
����
�
+

,��������������
�����
���������

������� �����

����	���������������������

��
o o osin 84 tan 42 cos84+ �� 2 cos( ) sin( )

4 4
x x

π π
+ −

�	
�	�	���
�

�� ,�������
���1���"2����������
������
������������������������
����������

�������������������	�

o o osin 84 tan 42 cos84+
o

o o o
o

sin 42
2sin 42 cos 42 cos84

cos 42
= +�

�� o o22sin 42 cos84= +
��

2 o 2 o2sin 42 1 2sin 42= + −
�� 1=

)�����
o o osin 84 tan 42 cos84 1+ = �

Tugas Kelompok
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�� ,�������
���1���"2�����������������������	�

2cos( ) sin( )
4 4

x x
π π

+ − sin ( ) ( ) sin ( ) ( )
4 4 4 4

x x x x
π π π π

= + + − − + − −⎛ ⎞ ⎛ ⎞
⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎝ ⎠ ⎝ ⎠

� sin 2 sin
2

x
π

= −

� sin 2 1x= −

)�����2 cos( ) sin( ) sin 2 1
4 4

x x x
π π

+ − = − �

�

�� ����	����������������������������� ��
��	������������	�������������������A

�� 3sin sinx y

�� 4cos( ) sin( )x y x y+ −
#� cos( ) cos( )a aπ π+ −

�� 2 cos( ) sin( )4 4x xπ π+ −

�� 2sin( ) sin( )a b c a b c+ − + −
�� B�������	�����������

��
o osin 50 sin 40 o ocos 95 cos85−

��
o o o ocos 40 cos 20 sin 70 sin 50−

#�
o o o ocos 75 sin15 sin 75 cos15+

�� 9��������������
����
�
�����
���
�
������������'�������������

�� ( ) 2cos( ) cos( )4 4f x x xπ π= + −

��
3 3( ) 3sin( ) sin( )4 4g x x xπ π= + −

�� 9����������
��	� ���������������
�����������

�� sin 32 sin 96 sin16 sin 48 sin 8 sin 24x x x x x+ + +�
�� cos cos 3 cos 2 cos 6 cos 4 cos12x x x x x x− + −�

 � ,�����	��� ABCΔ � ����!����� ��� ,� ���� ������� 	�������

sin( ) sin( ) 1A B A B+ + − = ��9����������������������������0�

Latihan  3.3
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��" 	
�
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���
�
�

*�����������������
�������������	�
�
������������
�����
�����������������

�������������������

sin( ) sin( ) 2sin cosp q p q p q+ + − =
sin( ) sin( ) 2 cos sinp q p q p q+ − − =
os( ) cos( ) 2cos cosc p q p q p q+ + − =

cos( ) cos( ) 2sin sinp q p q p q− − + = �

)����������
���� a p q= + ����� b p q= − ��
���

1
2 ( )p a b= + ������

1
2 ( )q a b= −

,������
���������������	����%�����5������������
����
�����
��������������������

�����	��
��������
��	�����������������������������������������������

1 1
2 2sin sin 2sin ( ) cos ( )a b a b a b+ = + −
1 1
2 2sin sin 2cos ( ) sin ( )a b a b a b− = + −
1 1
2 2cos cos 2 cos ( ) cos ( )a b a b a b+ = + −
1 1
2 2cos cos 2sin ( ) sin ( )a b a b a b− = − + −

������������� �������	������

sin sin
tan tan

cos cos
a b

a b
a b

+ = +

�

sin cos cos sin
cos cos

a b a b
a b
+

=

� 1
2

sin( )
(cos( ) cos( ))

a b
a b a b

+
=

+ + −

�

2sin( )
cos( ) cos( )

a b
a b a b

+
=

+ + −
)����

tan tana b+
2sin( )

cos( ) cos( )
a b

a b a b
+

=
+ + −

,������#�������������������������	�

sin sin
tan tan

cos cos
a b

a b
a b

− = −

��

sin cos cos sin
cos cos

a b a b
a b
−

=

�� 1
2

sin( )
(cos( ) cos( ))

a b
a b a b

−
=

+ + −

��

2sin( )
cos( ) cos( )

a b
a b a b

−
=

+ + −
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tan tana b−
2sin( )

cos( ) cos( )
a b

a b a b
−

=
+ + −

������� ��"��

9�����
���������������������������������	�������	�����������

��
o osin 75 sin15+ #�

o otan105 tan15+

��
o ocos 75 cos15−

�	
�	�	���
�

/�����
�����������������!���������
�����������#������� ���������
��!�
�������

����
���� 1���%2�� ����������������
����7��� �������������������
��'������� �
��

1���&2�����1���82�

���
o osin 75 sin15+ o o o o1 1

2 22sin (75 15 ) cos (75 15 )= + −
o o2sin 45 cos 30=

1 12 2 32 2= ⋅ ⋅

1 62=

���
o ocos 75 cos15− o o o o1 12sin (75 15 )sin (75 15 )2 2= − + −

o o2sin 45 sin 30= −
12 22= − ⋅ ⋅

1 22= −

#��
o otan105 tan15+

o o

o o o o

2sin(105 15 )
cos(105 15 ) cos(105 15 )

+
=

+ + −
o

o o

2sin120
cos120 cos 90

=
+

1
2

1
2

2 3
0− +

⋅=

2 3= −
�

������� ��"��

(����������	7������
� ABCΔ ��������

tan tan tan tan tan tanA B C A B C+ + = ⋅ ⋅

1���82
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������

,���
� ABCΔ �������

o180A B C+ + = ��������
o180A B C+ = − �

��	�����

otan( ) tan(180 ) tanA B C C+ = − = − �

,����	��������������
����������

tan tan
tan( )

1 tan tan
A B

A B
A B
+

+ =
−

������������ ( )tan tan tan( ) 1 tan tanA B A B A B+ = + −

����������

( )an tan tan tan( ) 1 tan tan tant A B C A B A B C+ + = + − +
���� ( )tan 1 tan tan tanC A B C= − − +
���� ( )tan 1 tan tan 1C A B= − − −
���� tan tan tanA B C=

�

������� ��"��

B�������	���
��	��������������������
������

sin sin( ) sin( 2 )a a b a b+ + + + +�
�	
�	�	���
�

:�������� nS ������	���
��	����������������
��

nS sin sin( ) sin( 2 ) sin( ( 1) )a a b a b a n b= + + + + + + + −�

����!��������������������
��	����� �������� ������ '������ ��
����������� ��������

��
���B���������������������������������
�
���������������������������	������������

������������� �������,������� �����
���������� '���������������� �����	� 2sin 2
b
�

��	������

2sin sin2
b a cos( )             cos( )2 2

b ba a= − − +

2sin sin( )2
b a b+ 3cos( )             cos( )2 2

b ba a= + − +

2sin sin( 2 )2
b a b+ 3 5cos( )            cos( )2 2

b ba a= + − +

�����                    �                                � �

2sin sin( ( 1) )2
b a n b+ − ( ) ( )3 1cos ( ) cos ( )  2 2a n b a n b= + − − + −

������4

2sin 2
b

nS ( ) ( )1 1cos ) cos ( )  2 2a b a n b= − − + −

1 1
2 2 2 2( ) ( )

2sin sin
2 2

b ba a n b a a n b− + + − − − − −
= −

1
2sin sin

2 2
n n

a b b
−

= +⎛ ⎞ ⎛ ⎞
⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎝ ⎠ ⎝ ⎠
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)����

( )
( ) ( )2

2

sin 1sin 2sin

n

n b

b nS a b−= ⋅ +

�

�� 9�����
����������������������������������������������������

��
o ocos105 cos15+ ��

o ocos 75 sin 75+

��

o osin105 sin15− ��
o o ocsc10 csc 50 csc 70+ −

#�
o otan 52 30 ' tan 7 30 '− '�

o otan165 tan15+
�� ?�������� ��������	���������������!��������������

�� sin sin 3x x+ �� cos sina x b x+
�� cos cos 3x x− �� cos 2cos 2 cos 3x x x+ +
#� cos( 2 ) cos( 2 )2 2x xπ π+ − − '� sin sin 2 sin 3 sin 4x x x x+ + +

�
��������
��������������	
��
�
���������������
���	
�������
�����	����
�

��

sin 2 sin 2
tan( )

cos 2 cos 2
a b

a b
a b
−

= −
+

�� tan tan tan( ) tan tan tan( )a b a b a b a b+ − + = − ⋅ ⋅ +

 � )����
o90a b c+ + = �������������	7�� tan tan tan tan tan tan 1a b b c c a+ + = �

�
��������
��������������	
��
�
���������������
��� !�������� ABCΔ
�	��������	
�������
�����	����
�

"�
1 1 1
2 2 2cos cos cos 1 4sin sin sinA B C A B C+ + = +

$� sin 2 sin 2 sin 2 4 cos cos sinA B C A B C+ − =

%�
2 2 2cos cos cos 1 2cos cos cosA B C A B C+ + = −

�8� 9�����
��������������������������������������������	7��

���
o o ocos80 cos 40 cos 20 0+ − =

���
o o o o 1

sin10 sin 30 sin 50 sin 70
16

=

��� B�������	��8���������������
������������������

���sin sin 3 sin 5 sin(2 1)a a a n a+ + + + − +� � �

��� cos( ) cos( 2 ) cos( 3 ) cos( )a x a x a x a nx+ + + + + + + + +� � �

Latihan  3.4
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�� <�
���������
���� ��
��	�����������	�������

�� cos( ) cos cos sin sina b a b a b− = +

�� cos( ) cos cos sin sina b a b a b+ = −

#� sin( ) sin cos cos sina b a b a b+ = +

�� sin( ) sin cos cos sina b a b a b− = −

��

tan tan
tan( )

1 tan tan
a b

a b
a b
+

+ =
−

'�

tan tan
tan( )

1 tan tan
a b

a b
a b
−

− =
+

�� <�
���������
����������������

��
2 2cos 2 cos sina a a= −

��
2cos 2 2cos 1a a= − �������

2cos 2 1 2sina a= −
#� sin 2 2sin cosa a a=

�� 2

2 tan
tan 2

1 tan
a

a
a

=
−

�� <�
������������������������������

��
1
2sin cos (sin( ) sin( ))a b a b a b= + + −

��
1
2cos sin (sin( ) sin( ))a b a b a b= + − −

#�
1
2cos cos (cos( ) cos( ))a b a b a b= + + −

��
1
2sin sin (cos( ) cos( ))a b a b a b= − − +

�� <�
�����
��	�����������	�����������

��
1 1
2 2sin sin 2sin ( ) cos ( )a b a b a b+ = + −

��
1 1
2 2sin sin 2cos ( ) sin ( )a b a b a b− = + −

#�
1 1
2 2cos cos 2cos ( ) cos ( )a b a b a b+ = + −

��
1 1
2 2cos cos 2sin ( ) sin ( )a b a b a b− = − + −

�� tan tana b+
2sin( )

cos( ) cos( )
a b

a b a b
+

=
+ + −

'� tan tana b−
2sin( )

cos( ) cos( )
a b

a b a b
−

=
+ + −

Rangkuman
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������������������ ������ ��	���������������� ���������,���#������	7�� ����	


�
������������������
�������#��������
�
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�
�����������
�����������

C���
�������������	������	����������	������
���������������������������
������

����
���
��������� ����� *�
�������� ���!���� ���� ����	�
�
����	������ ��	7�

���������������#�����#���
������
���������	������������(���������������

���
��������������������������������
��������
��������'������������
����

2 23 336 cot ( csc )2 2S sh s sθ θ= − +

��������������	���������������������
������-������	������������

"# �
��������
��������������	
��
�
������������� �� �����$�!���
���
�

����
���	�����%	�$���
��������������"
���

�� )����0 2x π< < �����cos x p= ��
���� tan sinx x+ =�

��

2

2

1 1
1
p p

p
− + +

+
,� �

21
1

p
p

p
+

−

(�

21 1
1
p p

p
− + +

+
D�

2
2

1
1

p
p

p
+

−

@�

21
1

p
p

p
− +

−

�� ,���
� ��������� ABC �� ������	���

2
sin

13
C = �� )���� tan tan 13A B⋅ = ��
���

tan tanA B+ =�
�� 5��% D� �%

(� 5�% ,� %

@�

20
3
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�� )����θ ����������#��������
�
���	��
22cos 1 2sin 2θ θ= + ��
���� tanθ =�

�� 2 5+ ,� 5 2−

(� 2 3+ D� 3 1−

@� 2 3−

�� ,�����	��� tan 4 3x = ��
���������� cos 3 cosx x+ =�

��

42
125
−

,�

28
125

(�

14
125
−

D�

56
125

@�

20
125

 � ,���
���������� ABC ��������	���

9
cos( )

40
B C+ = ��)������������������,�3��8�#
�

�����0�6�%�#
��
����������������� BC =�

�� 8 2 ,� 11 2

(� 9 2 D� 12 2

@� 10 2

"� )����

tan tan
1

1 tan 1 tan
x x

x x
+ =

+ −
��
���� x =�

��

15
π

,�

8
π

(�

12
π

D�

6
π

@�

9
π

$� ,���
���������� ABC �� ������	��� ������
o60A = �� )���� cos .cos 0,1B C = ��
���

tan tanB C⋅ =�
�� 5�� ,� %

(� � D� �8

@� �"

%� )����������	��� sin( 2) 0,6x π+ = ��
���� sin( ) cos( )x xπ+ + − =�

�� 5�8�� ,� 8��

(� 5�8�� D� 8�"

@� 8��
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&� )����
o360A B C+ + = ��
�����

1
2

1
2

sin
sin ( )

A
B C

=
+

�

��
1
2tan A ,� 8

(�
1
2cot A D� �

@�
1
2sec ( )B C+

�8� ,���
� ��������� ABC � ����� ����!����� ��� ,�� ������	���

2
sin sin

5
A B = � ���

sin( ) 5A B a− = ��?������������	�����

��

1
5

− ,�

3
25

(�

3
25

− D�

3
5

@�

1
25

−

��� )����α ������	����������#��������
�
���	��
4 22cos sinα α= ��
���� tanα =�

��
1
2 3 ,� �

(� �E� D�� 3

@� 2 3−

��� )����

cos
1 sin

x
p

x
=

−
������� 2x π≠ ��
����

1
2tan x =�

��

1
1a +

,�

1
1

a
a
−
+

(�

1
a

a +
D�

1
a

a −

@�

1
1

a
a
+
−

���
2 2(1 sin ) tanA A− =�

��
22sin 1A− ,�

21 sin A−
(� 1 D�

2cos 2A+
@�

21 cos A−

��� (������ 3 cos sinx x− �������� 0 2x π< < �������������������������������

�� 2cos( )6x π+ ,�
72 cos( )6x π−

(�
112 cos( )6x π+ D� 2cos( )6x π−

@�
72cos( )6x π+
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� � )���� tan 0a > �� tan 2 3 4a = − ����� tan( ) 1 2a b− = ��
����
2 2tan tana b− =�

�� % ,� �8

(� 5��8 D� "8

@� 5��8

�# �
��������
���������������	
��
�
�����&����	�$���
��	
��
��
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